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• 第241页定理C.2.1证明的第二行，应为 𝒙 + ℎ𝑒𝑖 ∈ 𝑈,不是 𝑈𝜀.
• 第1页定义1.0.1中的𝑢的定义域应该改成𝑈.
• 第3-4页函数 𝑢, 𝑣 定义里面部分⩽应该改为<，否则会变成多值函数。
• 第7页𝑈𝑖的定义漏了大括号。

• 第8页的
∞∑

𝑖=1
均要改为从𝑖 = 0开始求和，部分范数的‖打成了|.（是AI识别转化LaTeX代码错误

所致）

• 第16页零迹定理证明第一步末尾，“光滑截断”实际上是指“𝑤𝑚是𝑓被光滑函数𝜁𝑚在ℝ𝑑−1 ×
[ 1
𝑚
,∞)上截断所得的函数”。

• 第18页零迹定理证明的第三步中，𝜂应为𝑑维的卷积光滑子而不仅仅是𝑥𝑑方向的，否则它未
必关于所有变量都光滑。

• 第19页1.4.1节第三行应该是“不依赖函数𝑓”。
• 第20页最后两个不等式的右边第一项里面应该是 d𝑡1而不是 d𝑡𝑖.
• 第31页习题1.4.3的常数𝐶应该依赖𝑑, 𝛼,𝑈.
• 第33页1.5节第三行应该是{𝑥} ∶= 𝑥 − [𝑥]，原始版本漏了括号（是AI识别转化LaTeX代码错
误所致）

• 第42页问题2.2.1题设错误，现已更换为一道新题。
• 第42页问题2.2.2第四行应该是𝒙 ∈ 𝑈.
• 第44页2.3.2节第一行𝐿∗的定义中，右边第一项漏了负号。
• 第46页第3步增加验证𝑢 ∈ 𝐻1

0(𝑈)的步骤，第4步第四行的“唯一”不正确，只能说明有解
（实际不唯一）。

• 第50页断言证明第二行不需要展开𝑢.
• 第53页习题2.4.2多打了条件“𝜆1 > 0”，应当去掉，且证明后的“对任意正整数𝑘”也去掉。
• 第53-54页问题2.4.1，改成了对一般的光滑系数对称椭圆算子的情况。（证法仍然一样）
• 第57-58页定理2.5.2证明里面应该取𝑉 ⋐ 𝑊1 ⋐ 𝑊2 ⋐ 𝑈，不能只插入一个紧集（因为要额外
留位置给差商带来的平移，以及作截断），|𝐴1|估计的右边第二项漏了一个𝜁.
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• 第68-69页Harnack不等式证明里面:𝜕𝑘𝑧(𝒙0) = 0而不是𝜕𝑘𝑤(𝒙0) = 0，𝜕𝑘𝜕𝑙𝑧表达式多了一个加
号，−𝑎𝑘𝑙𝜕𝑘𝜕𝑙𝑧+𝑏𝑘𝜕𝑘𝑧计算过程第二行第三项系数是-8不是-4。(2.6.4)下方第二行𝐶𝜀后面乘的
是𝜁2而不是𝜂2，下方第四行是𝜁3|∇𝑤|. −𝑎𝑘𝑙𝑎𝑖𝑗𝜕𝑘𝜕𝑙𝜕𝑖𝑣 𝜕𝑗𝑣的估计中最后一个等号右边第一项
多了负号。最后一段估计里面的第一行右边第二项应该是𝜃2|∇2𝑣|2.

• 第70页注记2.6.1中，第一个不等式左边应该是 ∆(𝜑𝑤) + 2∇𝑣 ⋅ ∇(𝜑𝑤)，右边第二项系数是4。
在“若𝑤(𝒙0) ⩾ 1”后面应该是 𝜁4𝑤(𝒙0) ⩽ 2𝐶′𝑑.

• 第72页问题2.6.2漏了条件𝑔|𝜕𝑈 = 0.
• 第72-73页问题2.6.3(2)的第一个恒等式应该删掉第二项。
• 第73页问题2.6.4倒数第二行的𝜓应该改成𝜑，注记2.6.3内容修正。
• 第74页问题2.6.5(3)应该限制在{|∇𝑢(𝒙)| ≠ 0}上讨论。
• 第76页Caccioppoli不等式的常数应为16，而不是4.
• 第77页Moser迭代的结论右边应该是𝐵(𝟎, 𝑅)，证明过程中也需作对应修改。
• 第80页定理2.7.8（振幅定理）的大球应为𝐵(𝟎, 2)而不是𝐵(𝟎, 1)（Han–Lin的书上写得有点问
题），对应地，定理2.7.4的证明过程中𝑅𝑘 = 𝑅0∕4𝑘.


