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1. 设{fi}i∈I是可测函数族，g = supi∈I fi. 当I是可数集时，g是否可测？I是不可数集时，

g是否可测？证明你的结论。

2. 证明：非空完全集不可数。

3. 设X是无穷集，证明：X与X ×X等势。
4. 设有可积函数列fn和f , 满足

∫ 1

0
|fn(x)− f(x)| ≤ 1

n2 , ∀n. 证明fn
a.e.−−→ f .

5. 证明：存在f : [0, 1]→ [0, 1]满足f ′存在且可积，并满足不等式
∫ 1

0
f ′(x)dx < f(1)− f(0).

6. 证明：存在不可测集W，其可测子集必是零测集。

7. 求极限limn→∞
∫ 1

0

√
nx

1+nx
dx和limn→∞

∫ 2

0
(1 + x2n)1/ndx.

8. 设f : [0.1] → [−1, 1]满足:∀n, ∀x1, x2, · · · , xn ∈ [0, 1]都有|
∑n

k=1 f(xk)| ≤ 1. 证明:f = 0

a.e.

9. 设R上m(E) < ∞，f为E上的可测函数，证明：对任意ε > 0存在有界可测函数g，使

得m{x ∈ E : f(x) 6= g(x)} < ε.

10. 设C为标准Cantor集。证明C没有内点，{(x, y) : exy ∈ C}是R2上的可测集。并进一步证

明：存在没有内点的正测度集。
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