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1. 证明Banach不动点定理(压缩映像原理).

2. 设M是X的子集,若对任意f 2 X�,成立f .M/有界,求证M有界.

3. 设X是赋范线性空间, ffng; f � X�, 求证: fn *� f , 当且仅当(1)kfnk有界; (2)对任意X中

的稠密子集M , 8x 2M ,都有limn!1 fn.x/ D f .x/:
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(1)如下T是L2Œ0; 1�上的紧算子:
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K.x; t/u.t/dt:

(2)计算T的谱.

5. 构造f 2 .l1/�,使得对任意a 2 l1,都有

lim inf
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6. 设X是Banach空间, Y是有限维空间, f W X ! Y是线性算子,求证: f连续当且仅当N.f / WD

fx 2 X W f .x/ D 0g是闭集.

7. 设A是Hilbert空间H上的有界线性算子,若A和任意紧算子B交换,求证:A D �I:
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