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注：一切定义、约定、定理的陈述以课本为准。

一、定义题（30分） 1. 什么是逼近连续性(approximate continuity)?

2. 什么是isodiametric不等式?

3. 什么是一个线性映射的Jacobian?

二、验证性质（40分）

1. （10分）求证：教材上定义的Hausdorff（外）测度是Borel（外）测度.

2. （10分）设{fk}∞k=1是Rn上紧支于单位球上的光滑函数，且‖fk‖W 1,p(B(0,1))一致有界（对于某个1 < p < n）

, 令f εk := ηε ∗ fk为fk的磨光函数, 求证: 当ε→ 0+时，‖f εk − fk‖Lp（关于k）一致收敛到0.

3. （20分）设f : U→ R是开集U上定义的Lipschitz连续函数, 求证: f ∈W 1,∞
loc (U).

三、定理证明（30分）

1. （15分）设f : Rn → Rm是局部Lipschitz连续的函数，令Z : {x ∈ Rn : f(x) = 0}. 求证: Df(x) =

0 for Ln − a.e. x ∈ Z.
2. （15分）设L : Rn → Rm是线性映射，n ≤ m. 求证: 对任意A ⊆ Rn, 成立

Hn(L(A)) = [L]Ln(A).
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